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Notons Sn le groupe symétrique sur n lettres, et An son sous-groupe alterné. Soit G =
{σ ∈ S8/σ({1, 2, 3, 4}) = {1, 2, 3, 4} ou σ({1, 2, 3, 4}) = {5, 6, 7, 8}}.

1. Quel est l’ordre de S8 ?
2. Le groupe S8 admet-il un élément d’ordre 15 ?
3. Montrer que G est un groupe.
4. Quelle est l’orbite de 1 sous G ?
5. Quel est l’ordre de G ?
6. Quel est l’ordre du stabilisateur de 1 dans G ?
7. Montrer qu’on a un morphisme injectif de groupes φ : A4 ×A4 → G ?
8. Quel est l’ordre de l’image de φ ?
9. Montrer que cette image est normale dans G.
10. Indiquer un sous-groupe normal d’indice 72 de G ?


